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Pravila za odvajanje

» Ce je f konstantna funkcija, potem je njen odvod enak nig,
torej ¢/ = 0.

» Ce sta funkciji f in g odvedljivi v totki x, potem je v tej toZki
odvedljiva tudi funkcija f 4+ g in velja
(f+8)'(x) = f'(x) + &'(x).

» Ce sta funkciji f in g odvedljivi v totki x, potem je v tocki x
odvedljiva tudi funkcija fg in velja
(fg)'(x) = f'(x)g(x) + f(x)g'(x).
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» Ce je funkcija f odvedljiva v totki x in ¢ konstanta, potem je
v tocki x odvedljiva tudi funkcija cf in velja (cf)'(x) = cf’(x).

» Ce sta funkciji f in g odvedljivi v togki x in je g(x) # 0,
potem je v tocki x odvedljiva tudi funkcija é in velja

<f>f(x) _ f(x)g(x) - f(x)g'(x)

g g2(x) '
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» Ce je funkcija f odvedljiva v totki g(x) in je funkcija g
odvedljiva v tocki x, potem je funkcija f o g odvedljiva v tocki
x in velja

(fog)(x) = (fle(x) = f'(g(x)g’(x).

(posredno odvajanje, verizno pravilo)

» Ce je f~1 inverzna funkcija funkcije f in je f/(x) # 0, potem
je funkcija f~! odvedljiva v totki f(x) in velja
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Odvod

Odvodi elementarnih funkcij

Odvod eksponentne funkcije f(x) = e*.

. f(x+h) —f(x) . eth_ e
! _ —
A A h =T h
e li e’ 1
= m

Vpeljemo novo spremenljivko t = e — 1.
Potem je h = log(t + 1) in ko gre h proti 0, gre tudi t = e — 1
proti 0.
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t 1
Torej je f'(x) = & lim ——— = " lim ———
] je £1(x) t—0 log(t + 1) t=0 1 log(t + 1)
X | 1 X 1
=" lim -=e -
t=0 Jog(t + 1)t log(lim—o(t +1)¢)
— X X
log e
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Naj bo f(x) = a*.
Potem zapisemo

f(X) — X = elogax — exloga
in po pravilu za posredno odvajanje dobimo

f/(x) = (eX'°82) = eX!°8a|oga = ¥ log a.
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L Ocvod

Odvod logaritemske funkcije f(x) = log x.

Inverzna funkcija logaritemske funkcije je eksponentna funkcija
f~1(x) = e, zato je

FI(FR) e~ doex — x

Ce je f(x) = log, x, potem je

F'(x) = (log,(x))' = ( 'ogx>’ _ 1

log a xloga’
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Odvod potenéne funkcije f(x) = x", r € R.
Zapisemo
f(X) — x" = elogx’ — erlogx

in odvajamo po pravilu za posredno odvajanje

1
£ — erlogx /:erlogxr‘_ —x" .. 2=y r—l.
(x) = (er”) =X =
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Odvod kotne funkcije f(x) = sinx.
o f(x+ h) — f(x)

f'(x) = |
(x) h—0 h
. sin(x 4+ h) —sinx
= lim
h—0 h
_ 2cos(ZF)sin(8)
= lim
h—0 h .
h.sin(5
= ’L[’:‘]OCOS(X+ 2) mg(2) = COS X.
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Podobno dobimo, da je odvod kotne funkcije f(x) = cos x enak
f'(x) = —sinx.
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Odvod kotne funkcije f(x) = tan x.
Funkcijo tan x zapiSemo kot kvocient

sin x

f(x) =

COsS X

in jo odvajamo po pravilu za odvod kvocienta

F(x) = <sinx>' _ COSX COS X — sin2x(—sinx)
oS X (cos x)

(cos x)?’
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Odvodi elementarnih funkcij

Odvod ciklometri¢ne funkcije f(x) = arcsin x.
Ker je f~1(x) = sinx

in

(F71Y(x) = cosx = 1/1 — (sin x)2,

po pravilu za odvod inverzne funkcije dobimo
F(x) = 1 _ 1
(F1Y(f(x)) /1 — (sinarcsin x)?

V1—x2
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Odvod ciklometri¢ne funkcije f(x) = arccos x dobimo najhitreje, ¢e
na obeh straneh odvajamo enakost

. 7r
arcsin x + arccos x = E

Sledi
1

V1—x2

f'(x) = —(arcsinx) = —

Gregor Dolinar Matematika 1



Odvod ciklometri¢ne funkcije f(x) = arctan x.

Ker je f_l(X) = tanx

in

1y - L _ (s (cosx)’

(cos x)2 (cos x)?

=1+ (tanx)?, je

Flx) = e — :
~ (FY)Y(f(x)) 1+ (tan(arctan x))?
1

14 x2°
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X —X

e —e
Odvod hiperboli¢ne funkcije sinh x = — izraunamo s

pomodjo pravil za odvajanje vsote.

Tako je
f'(x) = % = cosh x.
. . / . . 1
Podobno dobimo, da je (cosh x)" = sinh x in tanhx = ——.
(cosh x)?
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Tabela odvodov nekaterih elementarnih funkcij
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(sinx)’ = cos x

(cosx) = —sinx
1
tanx)’ =
(tanx) (cos x)?
1
(arcsin x) = ——
V1-— xl2
(arccos x) = —
1\/ 1—x2

(arctan x) = T2
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	Odvod

