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1. Resi enacho
23 =242

Resitev:

Zapisemo levo in desno stran enacbe v polarni obliki.

Velja: z = |z|(cosp +isinp) oz. 23 = |2]*(cos 3p + isin 3p).

Kerjer = vVA+4 =22 1in ¢ = amtg%2 = arctg(—1) = %TW’ je
—2 + 2i = 2v/2(cos & + isin 7).

Sledi:

3 3
|23 (cos 3¢ + isin 3p) = 2v/2 (coszﬂ +isin zﬂ) :

Dve kompleksni stevili sta enaki, ko imata enak radij in enak kot. Zato

resimo enachi: |z[> = 2v/2 in cos3p = cos #. Prva ima resitev |z| =

\/ﬁ,drugapa&p— +2k7r k € Z, torej @k——+2k“ k=0,1,2.

Dobimo tri kote: g = 7, p1 = 11” in py = 19” . Ti nam dajo tri resitve
po formuli z = |z|(cos ¢y + isin gok) k= 0, 1,2 3:
Zp = \/§<cosz —i—isinz) =141,
4 4
117 11
1 = V2 (COSE +isin 1—;)
19 19
2o = V2 (cosl—; +isin 1—;)
2. Dano je rekurzivno zaporedje
a1 =3, api1 = -—a,+ 1.

4

Pokazi, da je zaporedje konvergentno, in izracunaj limito zaporedja.

Resitev:
Prvih nekaj ¢lenov zaporedja: 3, %, %, e
Za dokaz konvergence je dovolj pokazati, da je zaporedje padajoce in

navzdol omejeno.



i Pokazimo, da je zaporedje navzdol omejeno.

Z indukcijo pokazemo, da je a, > % zavsak n € N. Zan =1

jea =3 > %, torej baza indukcije drzi. Za dokaz indukcijskeg

koraka vzamemo za indukcijsko predpostavko, da je a, > 2 in

3
dokazujemo, da je tudi a,;q > —3. Torej:
! +1> ! +1 1
(pi1 = 0y, - = —.
Ty 3 3
ii Pokazimo, da je zaporedje padajoce.

Ker je zaporedje padajoce in navzdol omejeno, je konvergentno.

Izracunajmo sSe limito. Oznac¢imo: a = lim,, . a,,.

An+1 = ZCLn +1
. ) 1
lim a,.; = lim (Zan + 1)
a
= —+1
a 1 +
4
a = =
3
3. Dana je funkcija
% — 32
fl@) = r+1°

Doloci nicle, pole, asimptote, ekstreme in intervale narasc¢anja in padanja
ter narisi graf funkcije.

Resitev:

To je racionalna funkcija. Nicle: x(z — 3) = 0, torej 1 = 0 in x5 = 3.
Pol: x = —1. Posevna asimptota: y = x — 4. Odvod:

oy 2z=3)(@+1)—(2*—32) 2*+22-3

Stacionarne tocke: x; = —3inxy = 1. Ker je f'(—4) > 0in f'(—2) <0,
je v tocki 1y = —3 lokalni maksimum. Ker je f/(0) < 0 in f'(2) > 0, je
v tocki x2 = 1 lokalni minimum. Velja se: f(—3) = —91in f(1) = —1.
Graf funkcije:



= 5 2 10

>

4. Ali sta hiperboli
2 —y*=3 in zy=2
ortogonalni?
Resitev:
Presecisca:
Iz druge enacbe izrazimo y = % in vstavimo v prvo enac¢bo. Dobimo

kvadratno enacbo z* — 32? —4 = 0, ki ima dve realni resitvi z; 5 = +2.
Hiperboli se sekata v tockah T1(2,1) in T5(—2, —1).

Hiperboli odvajamo:

20— 2y =0 = ¢ =

< |8

y+axy =0 = y':—%



ki1 = 2, smerni koeficient tangente na drugo hiperbolo pa ky = —% =
—L. To pa ze pomeni, da sta tangenti pravokotni in zato krivulji

k1
/ lnx

ortogonalni.
Integral izracunamo z uvedbo nove spremenljivke ¢t = Inx, dt = £

1 1 2
/ﬂdx_/ tdt = =

. Izracunaj integral

Resitev:

1

0




