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a) Resite enacbo
322 +27° = 4i.
b) Ali obstaja tak a € R, da je reSitev enacbe 32% + 2z? = ai natanko ena?
Resitev:
a) Z vpeljavo z = = + iy dobimo kompleksno enacbo
52% + 2xyi — by? = 4i.
Sistem realnih enacb xy = 2 in 2? — y? = 0 ima dve reditvi: 27 = V2, 11 = V2 in
Ty = —\/5, Yo = —\/5, od koder sledi 2; = V2 +1v2 in 2 = —/2 — V2.
b) Tak parameter a, da bo resitev ena samo, obstaja in je enak a = 0.
a) Dolocite definicijsko obmocje funkcije
3x 2T
= | .
f(z) = arccos (x+4> +1n ( — lD
b) Dolocite Se zalogo vrednosti dane funkcije.
Resitev:

a) Najprej opazimo, da mora biti x # —4 in x # 1, da ne delimo z 0, ter  # 0, da je
definiran logaritem. Da bo definiran arkus kosinus, mora biti —1 < xg—& <1.

e Nenenacho —1 < ;’—x preoblikujemo v kvadratno neenacbo x? + 5x + 4 = (z +

+4
1)(x +4) > 0, ki ima resitev z € (—oo, —4] U [—1, 00).
e Nenenacho ;’ﬁ < 1 preoblikujemo v kvadratno neenacbo 2% + 2z — 8 = (z —
2)(z +4) <0, ki ima resitev x € [—4,2].
Skupna resitev brez upostevanja z = —4 je interval [—1,2]. Torej je definicijsko

obmoc¢je funkcije Dy = [—1,2] \ {0, 1}.
b) Zaloga vrednosti funkcije f je Zf = (—o0, 00).

3. Dolocite konstanti a in b tako, da bo eden izmed lokalnih ekstremov funkcije

fz) = sin® x

a—bcosz

v tocki T'(3, 7). Koliko lokalnih ekstremov ima dana funkcija?

=

Resitev:
Izpolnjena morata biti pogoja f(%) = 1 in f/(%) = 0. Odvod funkcije je

2sinx cosz(a — beosx) — bsin®

f'(x) =

(a — bcos x)?

Iz prvega pogoja sledi 2a — b = 6, iz drugega z upostevanjem prvega pa 12v/3 —3bv/3 = 0.
Konstanti sta a = 5 in b = 4. Dana funkcija ima neskonéno lokalnih ekstremov.
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4. Izracunajte integrala

a)
/1 x2dz
0 VIo

b)
/ x arccos x dux.
Resitev:

a) Najprej izra¢unamo nedolo¢en integral z uvedbo nove spremenljivke = = cost,

V1 —2? =sint in dz = —sintdt:

2
x dx 9 / 1+ cos2t
— = — [ costdt=— | ——dt
/ V1 —2? / 2
1 1. 1 1
= ——(t+4+ =sin2t ) = —=arccosx — —xV1 — 22
2 2 2 2
Upostevali smo zvezo sin 2t = 2sint cost = 2zv/1 — z2. Dolocen integral:
1
1.2
xodx 1 1 s
—— = | —zarccosx — =xV1 — 2?2 =—
/0 V1—2? ( 2 2 > .

b) Integral izratunamo z uporabo metode per partes (v = arccosz, du = — 11_352 dx,

dv = zdz, v = %) ter tocke a):

/ . q _xj . +1/ z?dx _2m2arccosx—arccosa:—x\/1—:cQ+C

zarccos dz = —-arccosz + o N 1 i

5. Narisite krivuljo
_ ¥
T(QO) -
T
0 < ¢ < 27. Nato izracunajte Se prostornino rotacijskega telesa, ki nastane, ko dano
krivuljo na intervalu 0 < ¢ < 7 zarotiramo okrog osi z.
Resitev:

Tabela vrednosti:
|0 w/4 w/2 3r/4 m 3m/2 2¢

rlo 1/4 1/2 3/4 1 3/2 2

-

Slika:

Volumen rotacijskega telesa izracunamo po formuli




