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1. (a) Izracunajte w = (V3 + i)g.

(b) Poiscite vse resitve enacbe

= (V3+i)"
Resitev.

(a) Pretvorimo u = v/3 + i v polarno obliko:
on i)
= — +isin— ).
u cos & +isin
Tako velja:
4 4
w=u®=2° <cos§%7T +zsm8§) =28 (cosg —i—isin%) — —128 — 128V/3i

(b) Uporabimo direktno formulo in dobimo

4n 4n
2o = 22 <Cos%+isin%) :4<cosg+ising> =24 2V/3i

21:22< +2W+isin%z2ﬂ>:4(cos——i—zsm—):—2\/§+2z’

z2:22< +¢sin%z47r):4(cos—+zsm%) —2 - 2V3i

23—22< —i—z’sm%ﬂ—;&r) 4((30811%—0—281 %)—2\/5—22'
3n+1

2. (a) Izracunajte limito zaporedja a, = 5"&-.
(b) Od katerega ¢lena dalje se vsi ¢leni zaporedja

3n+1
2—3n

Ay =

razlikujejo od limite za manj kot € = 0.057

(c¢) Napisite primer zaporedja b, da bo odgovor na vprasanje



“Od katerega clena dalje se vsi ¢leni zaporedja b, razlikujejo od limite za manj
kot €27

neodvisen od vrednosti e.

Resitev.

(a)

(b)

(—1)| <0.05

05
5 3n| <0V

‘2—371 1

3 ~ 0.05
|2 — 3n| > 60
—(2—=3n) > 60
3n > 62
62

>_
"

Odgovor: od vkljuéno 21-ega clena dalje.
(c¢) Primeri so konstantna zaporedja, tj. b, = C, na primer b, = 1 (za vse n € N).
3. Z ustreznim kriterijem raziscite konvergenco vrste

e’} 2n2+1 3nd3+n
>(5es)

n=0

Resitev. Uporabimo korenski kriterij:
. . o2 +1 3n3+n ‘ 277,2 +1 3n2+1
q= lim = lim
n—00 In2 +3 n—oo \ 2n2 +3
on? 43— 2\ ! !
= m ( 2n2 + 3 ) = Jm (1 - 2n22+3)

2
1 2n2+3 2n22+3 (3n2+1)
= lim [1— o5 =e <1
n—00 2?43 <

2
Torej vrsta konvergira.



4. Poiscite vse tocke na krivulji
v +ay+y* =3,

v katerih je tangentna premica vzporedna premici y = 3.

Resitev. Ker ima premica y = 1 naklon £ enak 0, v resnici iS¢emo tocke na dani
krivulji, kjer je odvod enak 0. Ker je krivulja podana v implicitni obliki, odvajamo
kar implicitno in dobimo

oy —
20 +y+xy +2yy =0  oziroma y’:ﬂ.
T+ 2y

Ker mora veljati 3/ = 0, velja —2x — y = 0 oziroma y = —2x.

Iskane tocke morajo lezati na krivulji 22 + 2y + y?> = 3 in hkrati torej zadoscati
y = —2z, kar je sistem dveh enacb z dvema neznankama. Tako dobimo (ko y iz
druge enacbe vstavimo v prvo):

v+ x(—2z) + (—22)> =3  oziroma 2% =1

oziroma x; = 1 in x93 = —1. Pripadajo¢i y koordinati tock dobimo iz enacbe y = —2x,
zato sta iskani tocki 77 (1, —2) in Tp(—1,2).

5. Izracunajte prostornino telesa, ki nastane, ¢e krivuljo
20 +6
=/ =" 1<z<3
Y 22 —2x+5 =T=
Resitev. Ra¢unajmo z uporabo substitucij u = x — 1 in t = u? + 4:
3 3
2 6
V:T('/ del‘:ﬂ'/ Qde
3 2
2(x — 1)+ 8 2 8
:7T/ x—)—i_dxzw/ ut du
L (x—=1)2+4 o u?+4
T2 2
2 8
= / Qu du+/ du
| Jo u?+4 0 ur+4
[ [fdt 7 8
= — + ———du
| Ja 0 ut+4

8 8 w2
=7 |log |zf|‘4 +3 arctan 5‘0}

zavrtimo okrog z-osi.

8
=7 (log8 —log4 + 4arctan 1 — 4arctan0) = 7 (logzL —1—4%)

=7(log2+ 7)



