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1. a) [20T] Poiscite resitev neenacbe
120 — 3| — |3z + 4] — 3 > 0.
b) [5T] Kdaj je |z + 3| = |z| + 37 Odgovor utemeljite.
Resitev:

a) Lo¢imo tri primere:

i) r<—3: i) —3 <z <3 iii) © > 2
—2x+3+3z+4>3 —2r+3—-3z—-4>3 20 —3—3x—4>3
x> —4 pe 2 z < —10
5
xr € —4 —il) 4 4 :L’E@
(=475 v €[5 -3)

Skupna resitev: € (—4, —1).

b) Z upostevanjem definicije absolutne vrednosti in trikotniske neenakosti, enakost |z +
3| = |z| + 3 velja za vse > 0.

2. Dan je sistem enacb
|z —1-2i|=2, 2z(1-—pi)—z(1+pi)=-8i.

a) [20T] Poiscite resitev sistema za izbiro p = 4.

b) [5T] Narisite obe mnozici tock v kompleksni ravnini ter na podlagi slike sklepajte
za koliko razlicnih vrednosti parametra p ima dan sistem enacb natanko eno resitev.
Odgovor utemeljite.

Resitev:

a) Najprej v drugi enacbi upostevamo z = x + iy in p = 4, da dobimo:

(x+iy)(1 —41) — (z —1y)(1+4i)) = -8i
(2y —8x)i = —8i
y = 4dor—4

Dobljeni rezultat nato vstavimo v prvo enac¢ho, da dobimo:
(z—17+(y—2?2 = 4
172 =502 4+33 = 0
(x—1)(17z—-33) = 0

Dobimo dve resitvi, in sicer z; = 1, y; = 0 ter x5 = %, Yo = %:
z1=1 29 = 33 + 641
e 2Tt tar



b) Mnozica resitev prve enacbe predstavlja kroznico, mnozica resitev druge enacbe pa
premico v kompleksni ravnini. Za izbiro p = 4 se premica in kroznica sekata v dveh
tockah. Da bo imel sistem enacb natanko eno resitev, pa se morata dotikati v eni
tocki. To velja za dve razlicni premici, torej za dve razli¢ni vrednosti parametra p.

3. a) [15T] Z uporabo matemati¢ne indukcije dokazite zvezo

Lo 1 o
1-3 3.5 (2n—1)(2n+1) 2n+1

b) [10T] Izracunajte limito

2 1
lim = .
nesso 71 ; 2k — 1)(2k + 1)

Resitev:

a) Zan = 1 trditev drzi, saj sta leva in desna stran obe enaki % Predpostavimo sedaj,
da trditev drzi za n, in dokazimo, da drzi tudi za n + 1:
Loy ! - !
1-3 3-5 2n—1)2n+1) (2n+1)(2n+3)
n 1 2n*+3n+1  (2n+1)(n+1)  2n+3

2n—i—1jL Cn+1)2n+3) (2n+1)2n+3) (@Cn+1)(2n+3) n+1l

b) Limito izracunamo z uporabo enakosti iz tocke a):

n

B 2

2 1 2 n
1' - 1' _ = l. pr— O
nir?on;(zk—n(zkﬂ) nheon 2n+ 1 neee2n 4 1

4. a) [20T] Ali je vrsta

konvergentna? Odgovor utemeljite.

b) [5T] Ali je dana vrsta geometrijska? Ce je, izracunajte njeno vsoto. Odgovor
utemeljite.

Resitev:

a) Uporabimo lahko kvocientni ali korenski kriterij:
8n+1) 8

g = lim et )3, Ser D) 8
nooo (n+ 2) - 3202 . 23042 nleo Q(n4+2) 9

. . 93n+2 . S{L/Z 8 -1
= lm {/————— = lim —— = — .
q n—oo \l (n+1)-3"  n-c9¢n+1 9

V obeh primerih je limita manjsa od 1, kar pomeni, da je vrsta konvergentna.

b) Dana vrsta ni geometrijska, saj kvocient

Ap41 . S(n + 1)

an 9(n + 2)

ni konstanten za vsak n.



