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1. Dolo¢i vrednost parametra ¢ tako, da bosta vektorja @ = (2t,4,2) in
b= (—3,2,—t) pravokotna. Izracunaj Se plos¢ino paralelograma, ki ga
napenjata vektorja @ in b.

Resitev:
Dva vektorja sta pravokotna, ko je njun skalarni produkt enak 0.
(@Lb<a-b=0) Dobimo

a-b=(2t,4,2)-(=3,2,—t) = -8t +8=0 = ¢=1.

Torej d = (2,4,2) in b= (—3,2,—1). Ploscina paralelograma je enaka
dolzini vektorskega produkta.

B T 7k
Axb=| 2 4 2 |=(-8,-4,16)=4(-2,—1,4)
-3 2 -1

Sledi B
p=|dxb =4v21

2. Obravnavaj sistem enacb glede na vrednost parametra a € R.
ar +y = a?

r+ay = 1

Resitev:
Sestavimo razsirjeno matriko koeficientov in jo reduciramo

a 1]a? a 1
1 a|l 0 a®>—-1

Obravnavamo primere:

a<1ai a) }

ai? ] ~ [8 (a—l)l(a+1)

e o = —1: sistem nima resitve



e ¢ = 1: sistem ima neskonéno resitev
r=t, y=1—t, telR

e a = (: sistem ima natanko eno resitev

r=1 y=0
e a# —1,1,0: sistem ima natanko eno resitev
a—+ 2 —a
xTr = —— =
a+1 Y a+1

3. Dana je funkcija f(x) = px + ¢ na intervalu [—m, 7]. Doloci koeficienta
p in q tako, da bosta koeficienta ay in b3 v razvoju v Fourierovo vrsto
enaka ay = 3 in b3 = 4.

Resitev:

Izracunamo oba koeficienta:
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Torej je f(x) = 6z + 3.



4. Doloci in klasificiraj lokalne ekstreme funkcije

1
f(z,y) =e* (23:2 + 2y — 3y + 5) )

Resitev:

Najprej izracunamo oba prva parcialna odvoda:

fo = &% (4x2 +dxy + 4o — 4y + 1)
f, = e¥(2z-3)

Kriti¢ne tocke dobimo tam, kjer sta oba prva parcialna odvoda enaka
0. Dobimo sistem enach e** (422 + 4dzy + 4x — 4y + 1) = 0 in €**(2x —
3) = 0. Iz druge enacbe takoj dobimo = = % To vstavimo v prvo
enacbo in dobimo y = —8. Dobimo eno kriti¢no tocko: T'(2, —8).

Nato izracunamo vse druge parcialne odvode:

fee = 2e*(42* + 4wy — 2y + 87 + 3)
foy = 4e(z—1)

fyy =0
Zato je

3 3

A = fm(5,—8):—16e
3

B fmy(ﬁ, —8) = 2¢°
3

C = fu(5—8) =0

A = AC—B?>=—-4¢5<0
V kriti¢ni tocki imamo sedlo.

5. Ali je dana diferencialna enacba eksaktna? Ce je, poiSéi tisto resitev,

ki ustreza pogoju y(e) = —%.

(x2+g) dr+Inxdy =0
x



Resitev:

oP _ 0Q

Diferencialna enacha je eksaktna, ce je -
) oy ox

P(z,y) = 2* +%

Q(r,y) = Inx

= % in % = %, je ta pogoj izpolnjen.

Resitev is¢emo v obliki z(z,y) = C.
Najprej uporabimo enakost z, = P(x,y):

., oP
Ker je oy

3

_ _ 20 Y\ o = 2
z-/P(x,y)dx—/(x +x> dz 3 +ylnz+ C(y)

Sedaj uporabimo $e enakost z, = Q(z,y):

Inz+C'(y) = Inz

C'ly) = 0
C(y) = konst.
Dobimo: .
x
2(z,y) = 3 +ylhmhx=C

w

Upostevamo Se zacetni pogoj y(e) = —%

Torej je resitev:

2(z,y) = g—l—ylnx:O



