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1. [25T] Izracunajte obseg in ploséino paralelograma, ki je napet na vektorja a+ 2b in 23— 3b,
kjer je |d| = 2, |b| = 1, kot med vektorjema @ in b pa je enak 3.

Resitev:
Najprej izracunamo dolzini vektorjev @ + 2b in 2a — 3b:

- -

G+28 = \J(@+25) (@+25) = \/|al2 +4a- B+ 452 = 23,

2@ — 30 = \/(25— 3b) - (2@ — 3b) = \/4|a|2 —12a- b+ 9b)? = V13.

Obseg paralelograma:
0 = 2|d@+ 2b| + 2|2d — 3b] = 4v/3 + 2V/13.

Plosc¢ina paralelograma:

SIi

p=|(@+2b) x (24 —3b)| = 2@ x T+4b x T— 3@ x b—6bx b| = 7|@ x b| = TV/3.
=0 =0

2. [25T) Dana je ravnina 7, ki jo dolo¢ajo tocke A(1,2,3), B(—1,1,—2) in C(—3,—1,2).

a) Dolocite enac¢bo ravnine .

b) Dolocite tocko na ravnini , ki lezi najblizje tocki 7'(9, —6, 0).
Resitev:

a) Najprej dolo¢imo enacbo ravnine. Normala je vektorski produkt dveh vektorjev, ki
lezita v ravnini:

i = AB=(-2—1,-5),
b = AC = (—4,-3,-1),
B T 7 k
i = axb=|-2 -1 -5 |=(-14,18,2),
—4 -3 -1

d = (—14,18,2) - (1,2,3) = 28.

Enacba ravnine:
—Tx + 9y + 2z = 14.

b) Is¢emo pravokotno projekcijo tocke T na ravnino 7. Dobimo jo kot presecisée ravnine
in premice, ki je pravokotna na ravnino 7 in gre skozi tocko 7. Enacba premice v
vektorski in parametriéni obliki:

7=(9,-6,0)+t(—7,9,1),

r=9-7, y=—-6+9 in z=t.



Vstavimo parameric¢no izrazavo enacbe premice v enac¢bo ravnine in dobimo vrednost
parametra t:

—63 +49t - 54+ 81t +t = 14
131t = 131
t =1

Pravokotna projekcija: S(2,3,1).

3. [25T] Obravnavajte sistem enacb glede na parameter a. V primeru, da je sistem resljiv,
poiscite reSitev.

rT+y+z =
20 +ay+z = 2
y+z = —1
Resitev:
Najprej izracunamo rang razsirjene matrike koeficientov:
11 1] 3 1 1 113 11 1 3
2a 1|2 |~|0a-2 —-1|-4|~]01 1 -1
01 1-1 0 1 1 |-1 0 0 1—a|a—©6
Obravnavamo primere:
e o = 1: ni reSitve
e a # 1: natanko ena resitev
d a—6
= 4 = =
TR VT T T 14
4. [25T) Izracunajte lastne vrednosti matrike A = B - C, kjer je
0o 1 2 -9 —4 -1
B = 1 0 -1 in C=1| 25 11 4
-3 -1 0 —-12 -6 0
Poiscite Se lastni vektor, ki pripada najmanjsi lastni vrednosti.
Resitev:
Najprej izracunamo matriko A:
0o 1 2 -9 —4 -1 1 -1 4
A=B-C= 1 0 -1} 2 11 4 | =3 2 -1
-3 -1 0 —-12 —6 0 2 1 -1
Lastne vrednosti matrike A so resitve enacbe det (A — AI) = 0:
1—Xx -1 4
det(A—=X)=| 3 2-=-X -1 |[=(1-2MDAN=2-6)=1-NA\=3)(A+2)=0
2 1 —1-A
Dobimo tri lastne vrednosti matrike A: Ay = 1, A = 3 in A\3 = —2. Najmanjsa lastna
vrednost je A3 = —2, za katero izracunamo Se lastni vektor:
3 -1 4 3 -1 4 3 -1 4 -1
A+2[=(3 4 —-1|~|0 5 —=H|~]0 5 =5 = x3=| 1
2 1 1 0 5 =5 0 0 0 1



