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1. [25T] Dane so tocke A(1,2,3), B(2,—2,1), C(1,1,-3) in D(3, -2, —2).

a) Ali so dane tocke komplanarne? Odgovor utemeljite!

b) Ce tocke niso komplanarne, izra¢unajte visino piramide ABCD na oglisée D.
Resitev:
a) ZapiSemo tri vektorje
i=AB=(1,-4,-2), b=AC =(0,—1,-6), &= AD = (2,—4,-5).

Ker je mesani produkt

1 —4 -2
@b,&)=|0 —1 —6|=25+#0,
2 -4 -5

vektorji d, b in € ter posledi¢no tocke A, B, C in D niso komplanarne.

b) Prostornino piramide izrazimo na dva nacina

1 1/, -0
‘/pir = 6‘/;3@1” = 6 ‘ (CL, b7 C) )
1 1 |
%ir = gOU = 6 axb
Sledi
‘(57 75) 25+/521

1 4 -2
2. [257] Dana je matrika A= | —1 1 3
-3 2

a) Za katero vrednost parametra a matrika A ni obrnljiva?

b) Izracunajte inverzno matriko A~! za vrednost a = 9.
Resitev:
a) Matrika A ni obrnljiva (je singularna), ko je

det A = 5a — 44 = 0.

Sledi a = 45—4.
. 3 0 1
b) V primeru a = 9 je det A = 1, matrika kofaktorjev pa A = | —40 3 —14 |. Inverzna
14 -1 5
matrika je tedaj
1 3 —40 14
ATl = AT=10 3 -1
det A 1 —14 5



3. [25T] Dan je sistem enacbh

20 +ay+ 8z = 2,
r—3y+z = 4,
—x+2y+az = -1

a) Obravnavajte sistem enacb glede na parameter a. V primeru, da je sistem resljiv, poiscite
resitev.

b) Ali je resitev v primeru a = 0 celostevilska? Odgovor utemeljite!

Resitev:

a) Redukcija razsirjene matrike koeficientov

1 -3 1] 4 1 -3 1 4 1 -3 1 4
2 a 8{2 |~|0a+6 6 |—6|~]0 —1 a+1 3
-1 2 a|-1 0 -1 a+1] 3 0 0 (a+3)(a+4)]|3(a+4)
Obravnava primerov
i) a = —3: ni resitve
ii) a =—4: oo resitev

r=-10z -5, y=-32—3, =z = poljuben

iii) a # —3, a # —4: natanko ena resitev

4a —9 —6 3
€r=  ——-> = — z =
a+t3’ YT a+3 a+3
b) V primeru a = 0 je resitev z = —3, y = —2 in z = 1, torej celostevilska.
3 4 3
4. [25T] Dana je matrika A= | —2 -3 -3
-4 -4 3

a) Dolocite lastne vrednosti matrike A.
b) Poiscite tisti lastni vektor, ki pripada lastni vrednosti, ki zados¢a pogoju |A — 5| = 2.

Resitev:

a) Lastne vrednosti matrike A so resitve enacbe

3—-X 4 3
det(A—X)=| -2 —3-X =3 [=B-M)XN-1)=B-MNA-DX\+1)=0
—4 —4 33—
Dobimo tri lastne vrednosti Ay = —1, Ay = 1 in A3 = 3.

b) Lastni vektor izra¢unamo za lastno vrednost Az = 3

0o 4 3 110 110 3
A-3I=| -2 -6 -3 |~|043|~]1043 = x3=| —3
-4 -4 0 0 4 3 000 4



