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1. Poiséi vse tangentne ravnine na ploskev 422 + y? + 422 = 1, ki so vzporedne ravnini 2z +y + z = 0.

Resitev. Ker je normala na naso ploskev enaka (8z,2y,8z) ~ (4z,y,4z), normala na ravnino pa
(2,1,1), dobimo
(4z,y,4z) = k(2,1,1),

yy=k,z= %. Ce vstavimo to sedaj v naso ploskev, dobimo
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Kar nam predstavlja dve tocki T1(3, 2, %) in To(—3,—3,—%). Enacba vzporednih ravnin zacetni

ravnini, ki gresta skozi ti dve tocki sta tako
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in ko¢no dobimo iskani reSitvi
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2. Poiséi povrsino dela paraboloida z = 22 4 2, ki ga dolo¢ata neena¢bi z < 2 in x + y < 0.

Resitev. Projekcija nasega dela na xy-ravnino je
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Uvedimo polarne koordinate in ra¢unajmo:
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. Pokazi, da je krivuljni integral
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neodvisen od poti in ga izracunaj za primer A(1,%,1), B(e,0,2).
Resitev. Vemo, da je krivuljni integral 2. vrste neodvisen od poti, ¢e je rotor pripadajocega vektor-
skega polja enak 0. Zato ra¢unajmo:
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= (0,0,0).
Za izrac¢un integrala pois¢imo potencial tega vektorskega polja:
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/ (ye¥*log z)dz = e¥*logz + C(z, 2)
Tako dobimo F(z,y,z) = e¥*logx + ta% + C in na$ iskani integral je enak

F(e,O,Q)—F(l,%,l) —1-1=0.

. Naj bo krivulja C sestavljena iz dela parabole y = x? od tocke (0,0) do tocke (1,1) in dela premice
y = x od tocke (1,1) do tocke (0,0). Resi integral
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na dva nacina; kot krivuljni integral druge vrste in z uporabo Greenove formule.

Resitev.

e kot krivuljni integral 2. vrste:
Krivuljo razbijemo na dva dela. Prvi del parametriziramo

r=y, y=t d=19§=2t0<t <1,

drugi del pa
r=—-t,y=—t,zc=—-1,y=-1, 0<t < 1.

Tako dobimo
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e z uporabo Greenove formule:
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5. (a) Resi enatbo cosw + zg =0.

(b) Izrac¢unaj integral

/

Resitev.

(a) Ce uporabimo zvezo

rw + e—’L’LU
cosw = 5 ,
se nam enacba prevede do
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po substituciji v = e pa do kvadratne enacbe
w? +ivV2u+1=0,

ki ima resitvi
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Ce vstavimo sedaj nazaj naso substitucijo in dobljeno enaébo kompleksno logaritmiramo, dobimo
dve druzini reSitev
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(b) Singularnosti nase funkcije so z = 0 in po tocki (a) Se
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Vse ti poli, ki jih dobimo s pomocjo tocke (a) imajo Ze realni del po absolutni vrednosti veéji kot
% in zato vsi ti lezijo izven naSega obmocja. Tako nam edina singularnost, ki je znotraj obmocja,

ostane tocka z = 0, ki je pol 2. stopnje. Izracunajmo residuum v tej tocki:
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Nasa iskana vrednost integrala je tako enaka 273 (—z?) = /2.
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