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1. naloga

Dana sta valja V1:22+9>=2 in V2:z2=+2—¢2.
1. Zapisite parametricno enac¢bo presecisca valjev !

2.V tocki T'(1,1,1) zapiSite enacbo tangentne premice na presecno

krivuljo !
Resitev:

Najenostavnejsi parameter je polarni kot ¢ :
T =1+/2cosp, y=+2sinyp

= /2 — 2sin® ¢ = v/2cosZ ¢ = V2| cos ¢
"= (v2cosgp, V2sinp , v/2|cosp|)

[zracunamo parameter ¢ v dotikaliS¢u in tangetni vektor:
(V2cosp, V2sing, v2|cosp| )= (1,1,1) — ¢=7T
F=(—v2sinp, V2cosp, —/2sing )

F(%) - (_17 1a _1)

€

r=(1,1,1) +¢t(—-1,1,-1)




2. naloga

Integracijsko obmoc¢je D dvojnega integrala je dolo¢eno z neenachbami
4y <16 , y*<6x , 6r<by+24

Izrazite dvojni integral [ [dxdy kot dvakratnega v obeh vrstnih redih
integracije! Integralov ni potrebno izracunati.

Resitev:

Eliminiramo 6x iz premice in parabole in pois¢emo presecisce:
y¥=5y+24 — (y+3)(y—8=0 — y=-3,zx=3

Eliminiramo %? iz kroznice in parabole in poiséemo presecisée:
?+6r=16 — (z+8)(z—-2)=0 — x=2,y=+12

Obe resitvi se razbereta iz slik in podatkov.
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3. naloga

Dolocite funkcijo ene neodvisne spremenljivke f(¢), tako da bo vektorsko

polje
V= (32f(xy) , 22z, af(zy))
potencialno !
Resitev:
A A

— o ) o 0 —

rotV =| 2 By 9 |~
3z2f(xy) 2x%yz af(zy)

(2°f'(xy) —22% , 2f(xy) —ayf'(zy) , 62%yz — 3wz f'(xy) ) =0

fllzy) =22y — flH)=2t — ft)=t*+C
2f(xy) = wyf(zy)  —  2f() =tf'(t)
6zy =3f'(zy) — ft)=2t — f@t)=t2+C

Da bo Se druga komponenta rotorja enaka 0, mora biti C' =0 in

f(t) = ¢




4. naloga

Poiscite povrsino na valju V2, ki jo izreze valj V1, kjer sta V1 in V2
valja iz 1.naloge.

Resitev:

Uporabimo formulo za povrsino ploskve, ki je podana v eksplicitni obliki
2z =+/2 — 42, prvi valj doloéa integracijsko obmoéje D : 22 + y*> < 2. Ker
ima D krozno simetrijo, bomo vpeljali polarne koordinate. Pri vstavljanju
spodnje meje ¢ = 0 je treba uporabiti [’Hospitalovo pravilo.
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5. naloga

V pozitivni smeri integracijske krivulje izracunajte kompleksni integral

/ COS 2 "
(22 — m)222

|z|=2
Resitev:

Obe singularni tocki podintegralske funkcije f(z) = % lezita znotraj
integracijske krivulje. z; = 0 je pol 2.stopnje, 22 = § je pol 1l.stopnje.

Integral izracunamo z izrekom o residuih.

/ . 2
1 COS 2 Vi —Sinz(2z—m)®—cos22(2z—m)2 __ —2(-m)2 _ 4
res f(2) = lim| 22, | = lim = == =5
; : 1 : —singz 1 —-12 -1
res f(2) = lim 5555 (2—5) = lim 225 o5 = lim S -0 = 55 = =5
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