1. naloga

S pomocjo odvajanja na parameter izracunajte integral
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2. naloga

Z vpeljavo polarnih koordinat izracunajte dvojni integral
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kjer je integracijsko obmocje D :x >0, y >0, 22 +9> > 2 !
Resitev:

Integracijsko obmocje je prvi kvadrant zunaj kroznice r = cos ¢ :
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3. naloga

Izracunajte odvod skalarnega polja u = yz—a? v tocki T'(v/11,3,4) v smeri zunanje
normale na sfero x? + 3% + 22 = 36 v tocki T'!

Resitev:

gradu = (—2z, z,y)
gradu(T) = (—2v/11,4,3)

Normala na sfero /' = (2z, 2y, 22)

7(T) = (2V11,6,8)

Odvod v smeri [ = (2y/11,6,8)/12

= gradu(T) - [ = (—2V11,4,3) - (V11,3,4)/6 =

o=




4. naloga

[zracunajte ploskovni integral
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kjer je integracijska ploskev S : 2z =2 — 2iy? 1

, & > b}
Resitev:

Ploskev parametriziramo s parametroma p in ¢ iz cilindricnih koordinat.

7= (pcosy, psing , 2 —p*/2)
Fp: (COSQO, SiIlgO, _p)

7, = (—psing, pcosy, 0)
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Iz pogoja 2 — p?/2 > % se dobi zgornjo mejo za p enako v/3
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Integracija po ¢ prinese faktor 27
V integralu po p se vpelje nova spremenljivka 1+ p? =t
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5. naloga

V funkcijah u = azy®+ b3y in v = 2* +cax?y? +y* dolocite realne konstante a, b, c

tako, da bo funkcija u + iv analiticna

Resitev:

Zapisemo Cauchy-Riemannovi enacbi :

u, =v, — ay®+ 3baty = 2cxty + 4¢P

uy = —v, — 3axy? +br® = —4a® — 2cxy?

Enacbi morata veljati pri poljubnih z in y, zato se morajo koeficienti na obeh
straneh ujemati:

a=4,3b=2c, 3a=—2c, b=—4

a=4,b=—-4,c=-6




