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1. Poiscite tocko na ploskvi
Flu,v) = (u? + v u+ v, u® — v?),

v kateri je tangetna ravnina vzporedna ravnini 2z — 6y — 2z = 3.

Resitev.

fi(u,v) = 7y (u,v) X 7y(u,v) = (2u, 1,2u) x (2v,1, —2v)
= (—2u — 20, 8uv, 2u — 2v).

Zaradi vzporednosti ravnin mora veljati vzporednost njunih normal:

(—2u — 2v, 8uv, 2u — 2v) = k(2,—6, —1).

S pomocjo vsote in razlike prve in tretje komponente dobimo v = —% inu = —%.
Z vstavljanjem dobljenega v drugo komponento dobimo k(k + 4) = 0. Ker mora
veljati & # 0, dobimo k = —4 in posledi¢cno v = 1, v = 3 oziroma iskano tocko

7(3,1) = (10,4, 8).

2. Zamenjajte vrstni red integriranja
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Dobljen integral nato tudi izracunajte.

Resitev.
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Iz zgoraj poracunanega in slike dobimo, da se dan integral prevede do
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3. Izracunajte

/(32, 0, —2y) - dr,
c
kjer je krivulja C enaka preseku med ploskvama

??4+y*=1 in z=a>+y*—5y

ter orientirana tako, da je njena projekcija na zy-ravnino pozitivno orientirana.

Resitev. Krivuljo C parametriziramo kot

(p) = (cosp,sinp, 1 —5sinp), 0< ¢ <27

=y

F((p) = (—sinp, cos p, —5cos )



in dobimo

. /0 ’ (3(1 = 5sinp)(—sin ) — 2sin (=5 cos p) ) dy

2m
—3sin ¢ + 15sin® ¢ + 10sin ¢ cos ©)de

[en]

(
/027r <_3 sin ¢ + %(1 — cos(2p)) +5 sin(QSO)) d(p

2 4

1 1
= (3 cos p + 1 o — 1 sin(2¢p) — g cos(ng))
0

=...= 157

4. S pomocjo Gaussovega izreka izracunajte pretok vektorskega polja

V = (sin(e??) + zz, " — xy, 2° — zze™)

skozi ploskev, ki je rob obmocja, dolo¢enega z neenacbami
2> 2/a2 2 -7, < =3V +y248, 2?4yt <4

Resitev. Upostevajmo navodilo in si poracunajmo najprej

divV:z+xemy—x+2z—xe‘”y=3z—x.




Stozca z = 2r — 7 in z = —3r + 8 se sekata pri 2r — 7 = —3r + 8 oziroma r = 3, kar
je zunaj valja r = 2, zato se iskani pretok izracuna kot
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5. Izracunajte kompleksni integral

4
A—z—zug 2(z — 2)(z — 20)*

kjer je integracija v pozitivni smeri.

Resitev. Glede na to, da je |2 + 2i| = 2v/2 > 2 sta edini singularnosti znotraj
2 g J

obmodja z = 2 (pol 1. stopnje) in z = 2¢ (pol 2. stopnje).
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