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. lzraunaj krivuljni integral

%(_gya —XZz, yZQ)df;

2

pri &emer je krivulja C' presek valja 224 y? = a? in ravnine 3y — 4z = —8.

. Resi enacbo
2shz = e —1ie.

. a) Zapisi Laurentovo vrsto funkcije

1

1) = 5+

v okolici to¢ke 51 in dolo¢i obmogje konvergence.
b) lzratunaj

dz :
ﬁ%%—ﬁﬁ@+ﬂ’ C:lz—2i =4

Integriraj v pozitivni smeri.



RESITVE

1. Izracunaj krivuljni integral
% (_Sy, —XZz, yZ2)d7?7
c

pri ¢emer je krivulja C' presek valja 2% + y?> = a? in ravnine 3y — 4z = —8.

Resitev.

rot(—3y, —xz,y2%) = (2> + 2,0, —z + 3).
Parametriziramo ploskev S, ki jo omejuje krivulja C":
T =rcos¢, y=rsing, z=3y+2=>2rsing+2,

torej

7 = (rcos ¢, rsin ¢, %rsingzﬁ—i—Z), 0<¢p<m0<r<a.
Sledi, da je

7 = (cos ¢, sin ¢, % sin ), 7 = (—rsin g, rcos ¢, %r cos @),
zato je

E=1+ %81112 o, F = %rsingbcosgzﬁ, G=r?+ %rzcosng in

EG — F? = f—grz.

Upostevamo, da ima ploskev S normalo %(0,37 —4), uporabimo Stokesov izrek in
dobimo

72(—3% —xz,y2?)di = é//s(llz —12)dS

4 2w a
:5/0 dgb/o (erin¢+2—3)grdr

—7TCL2.

2. Resi enachbo
2shz = e* —1ie.

Resitev.

Ker je e —e™* =¢e* —ie, je e”
e *cosy=01n —e *siny = e.
Iz prve enacbe sledi, da mora biti y = —F + k7, torej je siny enak 1 ali -1, vendar
pa iz druge enacbe sledi, da je siny < 0, zato je y = —5 + 2k7 in e™* = e, torej
r=—1

z T

e W =ie, torej je



3.

a) Zapisi Laurentovo vrsto funkcije

1
(z—5i)3(z+1)

f(z) =

v okolici tocke 51 in dolo¢i obmocje konvergence.
b) Izra¢unaj

dz
e —2i = 4.
740 Gty Ol

Integriraj v pozitivni smeri.

Resitev.
a)Zapisemo w = z — 5i in dobimo

£(2) 1 1 1 1 1

z) = =— e

(z —51)3 (z+i) w3 w—|—61 w3 6i
il &

1

o n

:_,Ekzo 6 :—— 32 2—51

1

— Z k+4 i)k.

k=—3
Vrsta konvergira do prve singularne tocke, torej na obmocju
0 < |z —bi| < 6.

i, i

b) res.—sf(2) = _<6) = 216
res,—_;f(2) = zli_{T_lif(Z)(Z +i) = (—éi)i” - _216'

Torej je

dz
f{c C—5ipG+)



