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1. Poiséite vse reSitve enacbe
Z—1=(z—1)>~%

Resitev:

Z vpeljavo z = x + iy dobimo enacbo
r—1—iy=(z—1)72—y*+2x—1)y.
Ko primerjamo realni in imaginarni komponenti, dobimo sistem enach

r—1 = (x_l)z_y27
—y = 2(z—1)y.

Po preureditvi druge enacbe v (22 — 1)y = 0, dobimo dva podprimera, in sicer z = % in

y = 0. V prvem podprimeru dobimo nato iz prve enacbe y? = %, od koder sledi y = i‘/Tg.
V drugem podprimeru pa iz prve enacbe dobimo ena¢bo (z —1)(z —2) = 0, ki ima resitvi
x = 1in z = 2. Tako dobimo vse §tiri resitve prvotne enacbe: z;9 = % + %g’ z3=11n
Z4 = 2.

2n? —1
2. Koliko ¢lenov zaporedja s splosnim ¢lenom a,, = 13 lezi izven e-okolice limite za
n
_ 1
g = E{?
. - . : . 207 —1 .
Resitev: Limita danega zaporedja je a = lim a, = lim — = 2. Resiti moramo
n—oo n—oo M —|—3
neenacbo |a, — a| > . Sledi
2n? —1 1
—9 it
n?+3 10
1
n?+3 10
n?® < 67
n < 8.2

Izven okolice lezi 8 ¢lenov zaporedja.

3. Dana je funkcija

flz) =aVva®>—2% a>0.

a) Dolocite definicijsko obmoéje dane funkcije.
b) Dolocite in klasificirajte lokalne ekstreme dane funkcije.

c¢) Poiscite vsaj eno vrednost parametra a tako, da bosta lokalna ekstrema celi stevili.
Resitev:

a) Definicijsko obmocje dobimo tam, kjer je a*> — 2% > 0, tj. na intervalu D; = [—a, al.



b) Kandidate za lokalne ekstreme dobimo tam, kjer je prvi odvod enak 0

2 2 o2
f(z) =Va?— a2 — < i =0.

VaZ — 12 o VaZ — 12

Iz enacbe a®* = 2z? dobimo dve stacionarni tocki x5 = j:%ﬁ. Ker je dana

funkcija na intervalih (—a, —%5) in (%),a) padajoca, na intervalu (—%5) ay2))

)2
a2 _ a2

pa narascajoca, dobimo v tocki z; = —*¥*) lokalni minimum, v tocki z, = “¥=) pa
lokalni maksimum.

¢) Lokalna ekstrema bosta celi stevili za izbiro a = v/2 ali za a = nv/2, n € N. Craf
funkcije za izbiro a = v/2:

4. Izracunajte integrala

a) / 21 cos (3z) dz,
b) /12:);(1—9;)%:73.

Resitev: Nastavek za resitev je

a) Uporabimo integracijo po delih (u = 2z, du = 2dz, dv = cos (3z)dz, v = & sin (3x))

3
in dobimo
2 . 2 [ . 2 2
/Qx cos (3x) dx = z¥sin (3x) — 3 /sm (3x)dx = z¥sin (3x) + g oos (3x) + C.

b) Uporabimo novo spremenljivko (t =1 —z, x = 1 — t, dr = —dt) z novimi mejami
(x=1=t=0,2=2=t=—1) in dobimo

/12x(1—x)3dx:—/01(1—t)t3dt:/j (t° —t) dt = (g—g) 0

5. Dan je polinom p(z) = 2z* — 62% — 2z + 6.

a) lzracunajte nicle tega polinoma.

b) Izracunajte plos¢éino obeh delov lika, ki je omejen z grafom polinoma in abscisno
0sjo.
NAMIG: Narisite graf polinoma.



Resitev:
a) Polinom razcepimo in dobimo
p(z) =22° — 62* — 20+ 6 = 2x(2* — 1) — 6(z* — 1) = 2(x — 3)(z — 1)(x + 1).

Nicle so r1 = —1, 29 = 1 in 23 = 3.

b) Graf polinoma:

o

Ploscino izracunamo kot vsoto dveh delov S = S; + S5, tako da integriramo polinom
po ustreznih intervalih med sosednjima niclama.

1 3
S = / (2x3—6x2—2x+6)dx—/ (2x3—6x2—2m+6) dx
- 1

1
1

4 4
= (x——2x3—x2+6x> —(%—2x3—x2+6x>

2
-1
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= 16.
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